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1. ISspreskite lygCiy sistema
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Sprendimas. Sudéje visas lygtis ir padalije iS 2 gauname
x y z 1 (1 1 1)

a b ¢ 2

I$ Sios lygties atimame kiekvieng sistemos lygtj:

a b cf
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Kai abc = 0, sistema sprendiniy neturi.

Kai abc + 0,
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Atsakymas. @, kai abc = 0; (%+ZC > —4——=; —+——%), kai abc # 0.
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2. Raskite visus galimus natiiraliuosius skaic¢ius m ir n, tenkinancius lygybe n? + 615 = 2™,

Sprendimas. Jeigu n dalus i$ 3, tai ir n? + 615 dalus i% 3, nes 615 = 205 - 3, o taip biiti negali, nes
desingje lygybés puséje yra tik dvejeto laipsniai. Vadinasi, n néra dalus i§ 3 ir n? + 615 dalybos i§ 3
liekana lygi 1. Tada
2m —n? =615, t.y. (2™2 —n)(2™?% +n) = 615.
615 i$skaidyti daugikliais galima taip:
615=1-615=3-205=05-123 = 15-41.

Daugikliy suma yra dvejeto laipsnis tik vienu atveju, todél:
2m/2—n =5 ir 2™?%4+n=123.
Tada
m =12, n =59.

Atsakymas. m = 12, n = 59.

3. IS miesto A | miesta B, esantj uz 120 km, mopedu iSvyko kurjeris. Po 1 valandos i§ miesto A
motociklu i§vaziavo antras kurjeris, kuris, pasivijes pirmaji ir perdaves jam siuntinj, nedelsdamas
tuo paciu greiCiu pajudéjo atgal ir grizo | miesta A tuo paciu momentu, kai pirmasis kurjeris
pasieké miesta B. Koks pirmojo kurjerio greitis, jeigu antrojo greitis — 50 km/h?

Sprendimas. Tegu v; — pirmojo kurjerio greitis, v, = 50 km/h — antrojo kurjerio greitis, o s —
atstumas, kurj nuvaZziavo abu kurjeriai iki jy susitikimo momento. Tada s km atstumui jveikti pirmasis

.. . S . s . . .. . s s
kurjeris sugaiSo - h, o antrasis — - h, arba viena valanda trumpiau nei pirmasis, t. y. o=t 1.
1 2 1 2

Po susitikimo pirmasis kurjeris nuvaziavo (120 — s) km, o antrasis per tg patj laikg vél s km. Taigi,
120—s s

V1 vy
Norédami rasti pirmojo kurjerio greitj v; sprendziame lygciy sistema:

S S
(— = —+ 1, {s 50171

vy 50 _ {505 = sv; + 50v,, N 50— vy
120-s s 6000 — 50s = svy; 50v, 50v,

6000—50-50_171=50_v1

v, 50

aZE
Sprendziame antrajg sistemos lygti:
v __ Mo o 6000—120vs — 500 —vP=0 =
50—v;, 50-—v; V1 T =
vi+170v, —6000=0 =

v, = —200 (netinka pagal salyga) arba v, = 30.

Atsakymas. 30 km/h.
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4. Keli zmonés sédi ratu taip, kad kiekvienas turi po vieng kaimyna i kairés ir i§ deSinés. Kiekvienas i$
sédinciyjy turi po tam tikrg skaiCiy monety. Pirmasis turi viena moneta daugiau negu antrasis, antrasis —
viena moneta daugiau negu treciasis ir t. t. Pirmas i§ sédin¢iyjy atiduoda vieng monetg antrajam, antrasis
— dvi monetas treciajam ir t. t. Kiekvienas kitam $alia sédinCiam Zzmogui atiduoda viena moneta daugiau
negu pats gauna tol, kol tai jmanoma. Zaidimo pabaigoje vienas i§ sédinéiyjy turi 4 kartus daugiau
monety negu jo kaimynas. Kiek i$ viso buvo Zmoniy ir kiek monety turéjo pats neturtingiausias is jy
zaidimo pradZioje?

Sprendimas. Tegu m — zmoniy skaiCius, k — paties neturtingiausiojo turimy monety skai¢ius zaidimo
pradzioje. Vadinasi, zaidimo pradzioje pirmasis dalyvis turi k +m — 1 monety. Po pirmo turo
kiekvienas zaidimo dalyvis atiduoda po 1 moneta, o susikaupusi suma, paskutinio zaidé¢jo perduodama
pirmajam, yra m monety. Atitinkamai po k tury kiekvienam dalyviui liecka po & monety maziau,
paskutinis dalyvis nebeturi né vienos monetos, o suma, jo perduodama pirmajam zaidéjui, mk monety.
Zaidimas baigiasi k + 1 turo metu, kai ,.keliaujanti kasa* pasiekia paskutinj Zaidéja, kuris nebeturi kuo
ja papildyti. Tuo momentu ,kasoje“ (ir paskutinio Zaidéjo rankose) bus mk + (m — 1) monety,
prie$paskutinis Zaidéjas nebeturés né vienos monetos, o pirmasis tures k + m —1—(k+1) =m — 2
monety.

Aisku, kad vienintelé zaidéjy pora, kuriy zaidimo pabaigoje turimy monety santykis buty 4:1, yra
pirmasis ir paskutinysis Zaid¢jai. Vadinasi,

mk+m—1=4(m-—2) arba 4(mk+m—-1) =m — 2.
mk =3m-—7 dmk =2 —-3m
k=3 7 I = 1 3

B m T 2m 4

Akivaizdu, kad pirmoji lygybé bus teisinga (pagal salyga sprendiniai turi biiti nattiralieji skaiciai) tik
tada, kai m = 7. Tuomet k = 2. Antroji lygybé¢ sveikyjy teigiamy sprendiniy neturi.

Atsakymas. 7 zmongs, 2 monetos.

5. Duotas keturkampis ABCD, kuriame 2DAB = £ABC, 5 > ¢
krastinés AD =3, BC =4, AB = 7V/2. Apskaiciuokite 4
e o 3
krastinés DC ilgj. 15 45

Sprendimas. 1svedame aukstines DE ir CF. Gauti trikampiai ADE . c
ir CBF bus statieji ir lygiasoniai, todél DE = AFE = %= %E, . D — | .
CF = BF = % = 2v2. Galime suformuoti statyjj trikampj DHC, y 15 45

kuriame ~ DH = 7v2 — %7 — 22 = 77@ CH=CF-DE= " [ ™2 ¢ -

2v/2 — %E = g Pagal Pitagoro teoremg randame, kad DC = 5.

Atsakymas. 5.

Pastaba. Galimi ir kitokie uzdaviniy sprendimo budai.



